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PITAGÓRAS IDENTIDADES PARA EL ANGULO MITAD 







1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 











1 х _ 4 1 — Cosx 
us uL > 
Demostración: 
2Sen“8 = 1 — Cos20 
1 — Cos20 
Sen?0 = ————— 
2 
1 — Cos20 
Зепд = + 
2 
22 = 
в = 2 
X 1 — Cosx 
Sen — = + 


2 Es 






жа - IDENTIDADES PARA EL ANGULO MITAD 


ACADEMIA 


1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 








С x 1 + Cosx 
Mic ыг 
Demostración: 
2Cos^0 = 1 + Cos20 
2 1 + Cos20 
Cos“8 = ———— 
2 
1 + Cos20 
Cos0 = + 
2 
spp = 
1: 89 = 2 


1 + Cosx 
2 





Cos= = + 
05, = 









Эн, - IDENTIDADES PARA EL ANGULO MITAD 


ACADEMIA 


1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 




















T X " 1 — Cosx 
ап — = 
2  .J1-4Cosx 
Demostración: 
S хо 4 1 — Cosx 
еп> =+ 5 
C хо x 1 + Cosx 
шаг ийг ш 
1 — Cosx 
X > 
Tanz == 1 + Cosx 
Y 
X 1 — Cosx 
Tan- = + 











X - IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACADEMIA 






1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 











с T 1 — Cosx 
Ec NEC 
X 1 + Cosx 
e Cos = + 
2 2 
T За. 1 — Cosx 
ОССЕ куе 
X 1 + Cosx 
e Cot- = + 





2 11 — Cosx 


Observación: 


X 
El signo (+) depende del cuadrante del ángulo mitad (5) 


< 


PITAGÓRAS IDENTIDADES PARA EL ANGULO MITAD 





V, 


2. IDENTIDADES AUXILIARES : 


X 
• Tanz — Cscx — Cotx 
Demostración: 


TanO = Csc20 — Cot20 


ва 
1: 72 


Х 
Tanz — Cscx — Cotx 







Эн, - IDENTIDADES PARA EL ANGULO MITAD 


ACADEMIA 


2. IDENTIDADES AUXILIARES : 


X 
• Со; = Cscx + Cotx 


Demostración: 


Cotð = Csc20 + Cot20 


sua 
1: => 


X 
Cot = Cscx + Cotx 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 





2. IDENTIDADES AUXILARES : 
a) Tan; — Cscx — Cotx 


X 
b) Cot = Cscx + Cotx 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 





** PROPIEDAD: 


TU 
° 2Sen = |2— |2+ [2+ |2 + V2 
з у Y 


(n — 1)radicales 


j 


ТІ 
“Стра DE |2 + V2 


(n — 1)radicales 





~ 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


TRIGONOMETRIA 






MOMENTO DE PRACTICAR 






PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 










зу. 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 





| ‚ 1 x 1 x 1 X X Х 
1. Si: 4п < x < бп además: 292 — — Cot- = — Calcule el valor de: E = У5 (Sen + Cos 5) + Tan- 








4 2 2 3 8 
RESOLUCIÓN: 2 жож. Эп | 
x x 4 | 25:22:25 сек гоёл | 5 X X X 
Cot – 2Сої = = | шығы 2 2187 4 | E= У5 (Seng + Coss) + Tang 
X X X 4 | 3 8 | 2 os 
Фока (бк – таал) = 3 X 1- (-z) B. = | к=45(=+-=)+(-2) 
x 4 ” (a) 2 AT z 
Tan- = — ! Е=1— 
ап 3 - ; | Е-1-2 
4 2| 8/ © 2 27-51 
= | 
4 i 
X 
4 » Tan(5) =— = 2 
Cos = — = 
(-3;-4) 5 
CLAVE: E 







клен IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACADEMIA 


2. Dado un triángulo rectángulo ABC, recto en B, calcular Tan? en función а los lados de “a”, "b" y “с”. 
RESOLUCIÓN: 


Tan (5) = CscA — CotA 





~ 
°° 
5 
= 
Ni» мэ» 
QURE. 
| 
elc 
| 
216 














о 
+ 
o 
W 
—] 
W 
5 
ATN 
| > 
p 4 
Il 
W 
| 
эн 
+ 
о 


CLAVE: B 


байн IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACAD 









3. Determine la sumatoria siguiente: E = Cscx + Csc2x + Csc4x + + + Csc2"x 


RESOLUCIÓN: 
E = Cscx + Csc2x + Csc4x + -+ + Csc2? tx + Csc2"x 4-Cot2? x —Cot2"x 
Е 


Cot2271x 


— —.—— 


(ob 


| Сої4х | 


Cot2x 
у 


Cot (>) CLAVE:E 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 





4. Resolver la ecuación: x? + 2xSec0 + 1 = 0 
RESOLUCIÓN: 


х2 +x. 26c( 5-0) 1-0 


Zee = an E sd 
X X. ОЧ, 2 шин E 2 = 


T 0 TT 0 

X rcat(5-5) — x = – Со! 4 2 
— = TEE 
X + Tan 1 3 ж" X= an 275 


CLAVE: C 


зу. 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 





5. Si: Cot? = 4A0 < x < т. Calcular el valor de: E = = 
1 нэ 
RESOLUCIÓN: : 


(1 + Sen> (1 + Cos> 
(1 + c0s3) (1 — cos) (1 — cos) (1 + cos) 


2( (1 + Sen>) (1 – Cos>) 2 ( (1 — sen5) (1 + Cos>) 


2 (ау? = Pe 


(1- Sen + Cos; 
— < 


2 (ау? = šk 


(1 + sen5 - Coss) + Senz — Cos 
ES ==“ 
2Sen* 5 


x 
1+ sens | 
+ Cos 










IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 






X 
1- Sen; nekt 
үле, 2 77% 
+ 
pe 
NETTE = 1- Sen 2 + Cos>]| 
УЗ еп] 0 V2|sen5] 
-- 
X X X X 
_-- „Урне ай OS 
М25еп > 
X X 
„  2{Sen5- 6052) 
V2Sen5 
X 
Е = V2(1- Cot>) 
| E- V2 - 4) 
| -E= -3V2 CLAVE:B 


майн IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACAD 









6. Simplificar la expresión: E — _ aa 
(1 + Тапд. Cot2) (1 — Тапб. Tan 7) 
RESOLUCIÓN: 
3 — Tan*0 
~ 07 ~ и 


-= 3 — Тапгд 
— [1+ Seco + 1][1 — Seco + 1] 





_ 3- (Sec^8 - 1) 
Гр + Sec@][2 — Sec8] 
_ 4— Sec*8 

© 4 — Sec?0 


= CLAVE: р 








"ollas IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACADEMIA 


v1 — Sen100* + v1 + Sen100° 
v1 — Cos190° — y1 + Cos190° 


7. Calcular el valor simplificado de: E = 


RESOLUCIÓN: 
— Sen5? + — Соѕ5° 
_ 41 = Sen(90 + 10°) + /1+ Sen(90° + 10°) r= v2 шид гаж 
_ 41 — Cos(180° + 10°) — /1 + Cos(180° + 10°) — 1 соѕ5 Í senso 
v2 v2 


ne y1 — Соѕ10° + y1 + Cos10? 
2/1: Cos10? — VT- Cos10° 


V1— Cos10?  V1 + Cos10? 


Е Cos45°Sen5° + Sen45?Cos5? 
= Cos45?Cos5? — Sen45°Sen5° 


Е = 42 T V2 Е Sen50° 
V1 + Cos10? Е y1 — Cos10? — Cos50? 
У2 У2 
г. Е = Tan50? 


Е Sen5° + Cos5? 
— Cos5? — Sen5° 


CLAVE: A 





"dh IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACADEMIA 


8. Si: = < 0 < 21 ¿A qué es igual Сов 2? 


RESOLUCIÓN: " 


— ——— 
Ө Ө Ө Ө 
Sen (5 t Cos (2) — > М1 + Sen0 = —Sen 5) — Cos (3) 

+ 


0 0 0 0 
Sen G) — Cos (5) —> \1 — Send = Sen (3) — Cos (3) 
2 2 2 2 
ЕА 
+ 


0 eV Van 
1 + Sen9 = [Sen 2 + Cos 2 МТ + Senð = 





N 


1- Send = [sen (3) — Cos (5) J| v1 — Senð = 





0 
V1 + Sen8 + М1 — Sen8 = —2Cos (5 


0 1 
: Cos (2 si [V1 + Sen8 + v1 — ЅепӨ | 





CLAVE: D 


~ 
>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


9. Calcular el valor de Co 


RESOLUCIÓN: 


1 + Cos15? 
1 — Cos15? 








IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


t 47m 
24 





| [4 (6 2) 
4 — (V6 + V2) 


(4)? — (V6 + V2) 


[+ (V6 + У2)][4+ (v6 + v2)] x 
[4 - (V6 + v2)][4 + (V6 + v2)] | 


| 4+ (v6 2) 


2 





4 +48 + 2/12 
16 — (8 + 2/12) 
4 + 2/2 + УЗ 
4/8 — 4/3 
4+ 24/2 +43 


2/2 — 43 


Za 2:43 
2— 3 


CLAVE:A 


~ 

> 

PITAGORAS 
ACADEMIA 









IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


10. Calcular el valor aproximado de: E = Tan4? + 2Tan8“ + 4Tan16“ + 8Tan58? 
RESOLUCIÓN: 


E = Tan4? + 2Tan8? + 4Tan16° + 4.2Cot32? 


E = Tan4? + 2Tan8? + 4Tan16° + 4(Cot16? — Tan16?) 
E = Tan4? + 2Tan8? + 2.2Cot16? 

E = Tan4? +2Fan8° + 2(Cot8? — Tan8?) 

E = Tan4? + 2Cot8? 

E = Tan4? + Cot4? — Tan4? 


E = Csc8? + Cot8? 


-E=5V2+7 


CLAVE:A 


IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 





1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 


• Sen3x = 3Senx — 4Sen*x 
Demostración: 
Sen(x + y) = SenxCosy + SenyCosx 
Si:y = 2x 
Sen(x + 2x) = SenxCos2x + Sen2xCosx 

Sen3x = T NUT + (2Senx. Cosx )Cosx 
Sen3x = Senx — 2Sen?x + 2Senx. Cos?x 
Sen3x = Senx — 2Sen?x + 2Senx(1 — Sen?x ) 


Sen3x = Senx — 2Sen?x + 2Senx — 2Sen?x 


Sen3x = 3Senx — 4Sen?x 






T - IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 





1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 


e Cos3x = 4Со$3х — 3Cosx 


Demostración: 
Cos(x + y) = CosxCosy — SenxSeny 
Si:y = 2x 
Cos(x + 2x) = CosxCos2x — SenxSen2x 

Cos3x = mc sai 1) — Senx(2Senx. Сох) 
Cos3x = 2Cos?x — Cosx —2Sen“ x. Cosx 
Cos3x = 2Cos?x — Cosx — 2(1 — Cos?x )Cosx 
Cos3x = 2Cos?x — Cosx — 2Cosx + 2Cos?x 


Cos3x — 4Cos?x — 3Cosx 








"diae IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 


1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 


3Tanx — Tan?x 








• Tan3x = 
1 — 3Tan?x 
zá Tanx + Tany 
Demostración: T о Macer DE 
n 1 — Tanx. Tany 
Si: y = 2x 
Тап(х + 2х) = Tanx + Tan2x 
= ан 1 — Tanx. Tan2x 
Tanx + 1 Lx 
Tan3x = = al А 
1 — Tanx ATanx 
< 1-Тай2х 
Tanx — Tan?x + 2Tanx 
— — үл 


1 — Tan?x — 2Tan?x 
— 
3Tanx — Tan?x 


Тай = 
Е mn 


A 


EX IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 





V, 


1. IDENTIDADES PRINCIPALES: 


e Sen3x = 3Senx — 4Sen?x 


e Cos3x = 4Cos?x — 3Cosx 


3Tanx — Tan?x 


AL m 1 — 3Tan?x 







7 - IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 


2. IDENTIDADES DE DEGRADACIÓN: 


е 4Sen?x = 3Senx — Sen3x 


Demostración: 


Sen3x = 3Senx — 4Sen?x 


4Sen3x = 3Senx — Sen3x 


е 4Cos?x = 3Cosx + Cos3x 
Demostración: 


Cos3x = 4Cos?x — 3Cosx 


4Cos?x = 3Cosx + Cos3x 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 





2. IDENTIDADES DE DEGRADACIÓN: 


e4Sen?x = 3Senx — Sen3x 


«4Cos?x = 3Cosx + Cos3x 


> 


EA IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 
3. IDENTIDADES AUXILIARES: 


Demostración: 
Sen3x — 3Senx — 4Sen?x 
Sen3x = Senx(3 — 4Sen*x) 






Sen3x 























= 3 — 4Sen*x 
Senx 
3 — 4Sen*x Sen3x : 
Sen3x Sen — 3 — 4(1 — Cos“ x) 
= 4 4С052х – 1 “> 
Senx Sen3x _ Jc А А 
ACos2x + 1 бинт OS X 
Sen3x 
= 2 x 2Cos*x — 1 
Senx 
Sen3x 
= 2(1 + Cos2x) — 1 
Senx 
Sen3x 
= 2Cos2x + 1 


Senx 


> 


EA IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 
3. IDENTIDADES AUXILIARES: 






Demostración: 


Cos3x — 4Cos?x — 3Cosx 
Cos3x = Cosx(4Cos?x — 3) 

















Cos3x а 
= 4Cos^x — 3 
Cosx 
4Cos?x — 3 Cos3x 
Соёёк ni = 4(1 — Sen?x) — 3 
= 1 — 4Sen?x 
Cosx Cos3x : 
2Cos2x — 1 qa PEA 
Cos3x 5 
= 1 — 2 x 2Sen“x 
Cosx 
Cos3x 
7 1 — 2(1 — Cos2x) 
Cos3x 





= 2Cos2x — 1 
Cosx 






"diae IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 





3. IDENTIDADES AUXILIARES: 
Tan3x E 2Cos2x + 1 
° Tanx © 2Cos2x— 1 














Demostración: 

Sen3x 

= 2Cos2x + 1 
Senx 
Cos3x 

= 2Cos2x — 1 
Cosx 
Sen3x 
Senx _ 2Cos2x + 1 
Cos3x  2Cos2x—1 
Cosx 





Тапзх 2С052х + 1 
Tanx  2Cos2x- 1 








> 


EX IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 







3. IDENTIDADES AUXILIARES: 


3 — 4Sen?x Sen3x 
= 2Со$2х + 1 





4Cos?x — 1 Senx 


4Cos?x — 3 Cos3x 
— 2Cos2x— 1 
1 — 4Sen?x Cosx 





Tan3x Ш 2Cos2x 41 
| Tax ` 2Cos2x-1 












та и IDENTIDADES РАКА EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 





4. PROPIEDADES: 
• 4Senx. Sen(60? — x). Sen(60? + x) = Sen3x 
Demostración: Sen(y + x).Sen(y — x) = Sen*y — Sen?x 
Si:y = 60“ 


Sen(60? + x). Sen(60? — x) = Sen*60* — Sen?x 
2 
З 
Sen(60? + x). Sen(60? — х) = (2) - Sen?x 


3 
Sen(60° + x). Sen(60° — x) = 78 Sen?x 








Sen3x 
nc‘ Senx 
3 — 4Sen?x 
Sen(60? + x). Sen(60? — x) = 1 
Sen3x 
4Sen(60? + x). Sen(60? — x) = 
Senx 


4Senx. Sen(60? + x). Sen(60? — x) = Sen3x 






= 100 IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


4. PROPIEDADES: 
• 4Cosx. Cos(60? — x). Cos(60° + x) = Cos3x 
Demostración: Cos(y + x). Cos(y — x) = Cos?y — Sen?x 
Si: y = 60° 


Cos(60° + x). Cos(60° — x) = Cos?60° — Sen?x 


2 
T 
Cos(60? + x). Cos(60° — x) = 5) — Sen?x 


1 
Cos(60? + x). Cos(60° — x) = 2 Sen?x 








Cos3x 
a, Cosx 
1 — 4Sen?x 
Cos(60? + x). Cos(60? — x) = 1 
Cos3x 
4Cos(60? + x). Cos(60° — x) = 
Cosx 





4Cosx. Cos(60? + x). Cos(60? — x) = Cos3x 







"diae IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACADEMIA 


4. PROPIEDADES: 
• Tanx. Tan(60? — x). Tan (60? + x) = Tan3x 
Demostración: 
4Senx. Sen(60? — x). Sen(60? + x) = Sen3x 


X.Cosx. Cos(60? — x). Cos(60? + x) = Cos3x 


Tanx. Tan(60? — x). Tan (60? + x) = Tan3x 







Эн, - IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACADEMIA 


4. PROPIEDADES: 


* 4Senx. Sen(60? — x). Sen(60? + x) = Sen3x 
* 4Cosx. Cos(60? — x). Cos(60? + x) = Cos3x 
Tanx. Tan(60? — x). Tan(60? + x) =Tan3x 






> 


PITAGÓRAS IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 
5. TRIANGULO RECTANGULO DE 18? Y 729: 














• Sen18° = У5-1 
Demostración: Si: 0 — 18° : Fórmula General: 
50 — 90° : —b d Vb? — 4ac 
: x=— 
30 + 20 = 90° : 2a 
Cos30 = Sen20 : —2 + 422 — 4(4)(—1) 
: Seng ------5:--оұо.с---- 
Cos38 = 25еп0Со50 2(4) 
S — 28eno pe 
совө “°С | _ 34) 
1 — 4Sen?0 = 25епд : Sen0 = -1%У5 
| 4 
45еп20 + 25е00 — 1 = 0 : 
= -1-v5 
i conda HB v Seng = — X 
4 4 
$еп18° = “> Í 
en18* = — 


~ 
>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


5. TRIÁNGULO RECTÁNGULO DE 36° Y 547: 


• Cos36° = 


Demostr 


Cos36° 


Cos36 


Cos36 


Cos36° 


Cos36° 


Cos36° 


IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


V5+1 
ación: 
= 1- 25еп218° 


2 У5-1 
„(б 





ЕЕЕ: 


3-45 
А 4 
4-3-У5 
а 
_V5+1 


4 













2 


se) 


E" 


тА бала IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACADEMIA 





5. TRIÁNGULO RECTÁNGULO DE 18? Y 36°: 


• Sen18” = 








5—1 5+1 
E ° 0os36 = È 


4 
4 
8-1 Tar pl i" 
ToN 10 — 2/5 ~ 
|10 + 25 у5 +1 





~ 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 
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PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 





alzo IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACAD 









11. Simplificar: E = (2Cos — 1) Tan“ — (2605 + 1) Tan = 




















RESOLUCIÓN: 
Е = (2Cos36? — 1)Tan54? — (2С0536° + 1)Tan18? | Tan54^. ,2C0s36° + 1 
| Tan18?/ \2Cos36° — 1 

Cos54° Sen54° | 
Cos18° Sen18° 

E- 49 Senb4? Sen54? S 

— Cos18? a °  Cos18? 
-E=0 


CLAVE: C 







"alios IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 











d Cos30 
Cos0 = — = 2Cos20 — 1 
a Così 
i Cos20 = 2 À b 
05 ^a a 
* d : 
2 Со539 -- a 2b-a 
№ x a 
2 
9, а d N = 2 
20 гр—а 
q. 










X AR IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACADEMIA 


12. Calcular: "x" 


RESOLUCIÓN: 
» Dela propiedad: 


N 


x2 


= 
2(2)— x 

36 — 9х = x? 

x? + 9х – 36 = 0 


+12 


CLAVE: B 






sail IDENTIDADES PARA EL ANGULO TRIPLE 


ACAD 





13. Si: Tan(60° — x) = T calcular Tan3x 


ы 1 
RESOLUCIÓN: Тапд = = 





1 
22-12 
Sea: 60° — x = 6 ! Tan3x = - —3 (5) 
| 1-3( | 
60° — 0 =х | = (3) 
3x — 180? — 30 | 1 
_ 27 
Tan3x — Tan(180? — 30) | Tan3x = — 171 
| 73 
Tan3x = —Tan30 | 26 
3Tan8 — Tan?ð | Tan3x = __27 
T = — — I 2 
нил 1- 3Tan?0 | 3 
| panay = _ 13 
апзх = 9 


CLAVE:A 


~ 

> 

PITAGORAS 
ACADEMIA 









IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


14. Si: Csc30 = 3Csc?0 — 4Csc8,calcular: Sen8 


RESOLUCIÓN: 


1 – 3 1 4 1 
Sen30  ' Sen?0 SenO 





Sen30 


і 
1 _ З5епд – 4Sen?0 
Sen30 | Sen^0 


Sen“8 = Sen?30 


Sen?ð = Sen30 





Send = 3 — 4Sen?0 
4Sen?0 + Send — 3 = 0 


> + = Senð = 
SenO +1 ——— бепе = -1 


sm | 52 


CLAVE: C 





зу. 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 





15. Si: 2Sen2x. Sen8x = Sen18° ; 2Cosx. Sen4x = Sen54”. Calcular "x" 


RESOLUCIÓN: 
ASen2x. Sen8x = Sen18? | 


2Cosx. Sen4x = Sen54? 


Sen2x. Sen8x Е Sen18? 
Cosx.Sen4x © Sen54? 





2SenxCosx. 2Sen4xCos4x Ш Sen18? 
Cosx. Sen4x _ Sen54? 





4SenxCos4xSen54° = Sen18? 


4SenxSen54°Sen(90° — 4x) = 4Sen6°Sen54°Sen66° 


«x= 6° 


CLAVE:A 


~ 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 





IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 








16. Si: Тап18° = V1 — a ; Tan54° = y1 + b. Calcular: E = aSen18? + bSen54? 
RESOLUCIÓN: 


Тап2189-1-а 
= 1 — Tan?18? 
$еп218° 


— Соѕ218° 


_ Cos*18? — Ѕеп?18° 


Соѕ218° 
Ш Cos36° 
а = Cos218° 


Cot236° = 14 b 
b = Cot236° — 1 
Cos? 36? 
= ae 


_ Cos*36? — Sen*36? 


Sen? 36? 
Е Cos72? 
_ Sen?36? 


Cos36? Cos72° 
“77 082182 SE gg IRE 
o o 1 1 
аны — : ===) 


E = $е118°Со$36°(5ес? 18° + Сѕс236°) 


= (S25) (SE 16 A 16 ) 
А 4 4 10-25 10-2У5 


ox 10 — 245 + 10 + 24/5 
== = 
28 102 — (2/5) 


a 20 
|. 480 








2 - IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACAD 









17. Calcular: E = Tan20° + Tan40? + Тап220°. Тап240°. Tan80° 
RESOLUCIÓN: 


E = Tan20° + Tan40? + Tan20?. Tan40°. Тап20°. Тап40°. Tan80° 
L "F A. 


Tan60° 
E = Tan20° + Tan40° + Tan60°. Tan20°. Tan40° 
ырь j 


Tan60° 


CLAVE: B 






«lile IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACAD 





18. Si: 4Tan3x + Cotx = Tanx + 4Cot3x. Calcular: Cot2x 








RESOLUCIÓN: 
Cot2x 
4Tan3x + Cotx = Tanx + 4Cot3x i 
I 
Cotx — Tanx = 4(Cot3x — Tan3x) ] 1 + Соѕ4х 
1 — 
RCot2x = 4 x RCotóx | 1 — Cos4x 
I 
Tan6x 5 
= i 1--- 
Tan2x | + 6 
2Cos4x + 1 _ = => 
2Cosdx— 1 
| 11 
2Cos4x + 1 = 8Cos4x — 4 A 56. 
5 l 211 
Cos4x -- ! -6. 
6 l 
I 
I 
] +V11 


CLAVE: B 








тийн IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACADEMIA 

















Senx Sen Senz 
19. Si: y 227 aaa Cot3x  Cot3y  Cot3z 
Sen3x  Sen3y  Sen3z Cox Coty © Cotz 
RESOLUCIÓN: 
1 1 1 _ 2Cos2x – 1 | 2Cos2y — 1 2Cos2z-— 1 


= 
—— li o: 05 7 2Cos2x + 1 2Cos2y +1 2Cos2z +1 
2Cos2x +1 2Cos2y+1 2Cos2z+1 


2Cos2x +1— 2 2Cos2y+1-2 2Cos2z+1-2 
“7 2Соѕ2х +1 2Cos2y + 1 2Cos2z + 1 
= 2 —2 —2 
y 2Cos2x + 1 Tuus 2Cos2y +1 TIR 2Cos2z +1 


Cot3x Е Tanx 
Cotx © Tan3x 








E=1 


1 1 1 
Ван =2| P=. 
at сатта) 
= 3 — 2(7) 


„Е==11 
CLAVE: р 





"ullas IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


ACADEMIA 





20. Calcular: E = Sen9? + Cos9? 
RESOLUCIÓN: 

E = Sen9? + Cos9“ 

AL*: 


E? = 1 + Sen18? 














2 үзлэг 
P 
2 4+у5—1 
m 4 
; 3+v5 
Е 4 
4 345 
Е-і 4 
„po 3+5 CLAVE: C 











"diee IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 


ACADEMIA 










UNI 2017 — I; 
En el intervalo Е | = determine todos los valores de a donde se cumple Csca > Cota 
T T 3T a эт T 21 T эт 
әрә) өт |, obs ЗЕ Э Ч 
RESOLUCIÓN: 
Csca — Cota » 0 12220 vom z 
2. 4 2 2 
Tan (5) > 0 
Осасп v гп<а< Sr 
> 
: € IC = € IIIC 
; 2 | Z 
Ж 
T п 2T 5m Зп 
2 ~ 


CLAVE: E 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO MITAD 








UNI 2015 - I: 
| TU 1+Senx X п 
SÌ x E (0 т у | - Tan (5 + =) Calcule el valor de (a? + 1) 
A) 2 B)3 C)4 D)5 E) 6 
Resolución: 
LL NE" (2+2) 
1—Senx = a 2a 
1— Cos (5 T x) T 
er, a Tan (- + >.) 
1 + Cos (7 + x) a 2a 


m 
~ | а 


+ 


NI x 


Tan 


) = Tan uen, 


-а241-5 CLAVE: D 







EX IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


UNI 2013 — II: 

Calcule el resultado, simplificado, de la siguiente expresión E = 2°Sen5°Sen10°Sen50°Sen70°Sen85°Sen110°Sen130° 
A) 1/4 B) 1/2 C) 1 D)2 E)4 

Resolución: 


E = 2°Sen5°Sen10°Sen50°Sen70°Sen85°Sen110°Sen130° 
Е = 16 x 2Sen5°Sen10°Sen50°Sen70°Cos5°Sen70°Sen50° 
E = 16 x Sen10°Sen10°Sen50°Sen70°Sen70°Sen50° 

E = 16Sen*10". Sen?50?. Sen?70? 

E = (4Sen10°Sen50°Sen70°)? 

Е = (Sen3(109))“ 

Е = (Sen30°)? 


-0) 


+ E = 


CLAVE:A 


D| = 


> 







UNI 2011 - I: 

Calcule el valor de E = Sec80? + 8Cos?80? 

A)4 B) 6 C)8 D) 10 E) 12 
Resolución: 


E = Csc10° + 8Sen?10? 


l 2 o 
Е = sento + 9зеп 10 


1 + 8Sen?10? 
= Sen10? 
1 + 2(4Sen?10?) 
= Sen10? 
-= 1 + 2(3Sen10? — Sen30?) 
Sen10? 
1 + 6Sen10? — 2Sen30? 
B Sen10? 
1 + 6Sen10*— 1 
ын Sen10? 
- E= 6 


E 


EX IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 


CLAVE: B 


IDENTIDADES PARA EL ÁNGULO TRIPLE 





UNI 2009 - I: 

Simplificando la siguiente expresión: К = Sen?3A. Csc? А + Cos?3A. Sec? A + 2Cos4A „se obtiene: 

A) 6Cos?2A B) 6Cos2A C) 8Sen?A D) 12SenA E) 12Cos?2A 
Resolución: 


К = Sen?3A. Csc“ А + Cos?3A. Sec? A + 2Cos4A 


y _ [Sen3A M Cos3A e" ” 
7-1. SenA Со5А = 








K = (2Cos2A + 1)? + (2Cos2A — 1)? + 2Cos4A 


Por Legendre: 
K = 2(4Cos?2A + 1) + 2(2Cos?2A — 1) 
К = 8Cos?2A + 2+ 4С0522А -Z 


K = 12Со522А 


CLAVE: E 


TRIGONOMETRÍA 








>, FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


